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Задача оптимального транспорта, восходящая к классическим работам Монжа и Кан-
торовича, в последние десятилетия получила широкое развитие в различных направле-
ниях: от теоретического интереса к модифицированным постановкам до приложений в
финансах и машинном обучении. Одной такой модификацией является мартингальный оп-
тимальный транспорт с моментными ограничениями, где вместо фиксации маргинальных
распределений задаются дополнительные условия на интегралы от некоторых функций.
Данная постановка естественно возникает в задачах калибровки финансовых моделей, ко-
гда известны рыночные цены опционов, однако полная информация о распределении цены
базового актива отсутствует.

Данная работа является продолжением исследования решений задачи слабого мартин-
гального оптимального транспорта в условиях моментных ограничений:∫︁

𝒲2(𝜋
𝑥, 𝛾)2𝜇(𝑑𝑥) → inf

𝑆
, (1)

𝑆 =

{︂
𝜋 ∈ Πℳ(𝜇) :

∫︁
𝑓𝑖(𝑦)𝜋(𝑑𝑥, 𝑑𝑦) = 𝑐𝑖, 𝑖 = 1, 𝑁

}︂
, (2)

где 𝒲2 – метрика Канторовича, 𝛾 – некоторая заданная, референсная, мера, {𝜋𝑥}𝑥 – се-
мейство условных переходных мер с фиксированными начальными координатами, Πℳ(𝜇)
– пространство вероятностных мартингальных мер на R × R с первым маргиналом 𝜇, 𝑓𝑖
– некоторые функции, в частности, функции выплат по простому опциону на покупку
по цене 𝐾𝑖: 𝑓𝑖(𝑦) = (𝑦 −𝐾𝑖)

+. Мотивацией к рассмотрению данной постановки послужи-
ла работа [1], в которой референсная мера 𝛾 является гауссовской и второй маргинал 𝜈
известен, чего обычно не происходит в реальности.

Ранее нами была получена структура решения упрощённой задачи: 𝜇 = 𝛿0, а вместо
гауссовской 𝛾 рассмотрена равномерная мера на отрезке, количество моментных ограни-
чений 𝑁 = 1. Текущий результат является обобщением предыдущих изызканий: доказано,
что для произвольной референсной меры и произвольного количества ограничений струк-
тура решения задачи (1) является кусочно-сдвиговой.
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