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Пусть k — алгебраически замкнутое поле, 𝑛 ≥ 2 и Mat𝑛 = Mat𝑛×𝑛(k) — алгебра мат-
риц 𝑛 × 𝑛 над полем k. Рассмотрим ориентированный граф делителей нуля Γ𝑍𝐷(Mat𝑛):
его вершины — ненулевые вырожденные матрицы, и имеется ребро 𝐴 → 𝐵 тогда и толь-
ко тогда, когда 𝐴𝐵 = 0. Для вершин 𝐴,𝐵 обозначим через 𝑑(𝐴,𝐵) длину кратчайшего
ориентированного пути.

Из работы [3] известно, что граф Γ𝑍𝐷(Mat𝑛) связен. Для алгебры квадратных матриц
диаметр этого графа равен 2. Нетривиальным для изучения является случай расстояния
𝑚 = 1.

Определим множество элементов на расстоянии не более 𝑚 ≥ 0:

𝑍𝐷𝑚
𝑛 = {(𝐴,𝐵) ∈2

𝑛| 𝑑(𝐴,𝐵) ≤ 𝑚}.

В работах [1, 2] изучалась геометрия аналогичных множеств для графов коммутатив-
ности и ортогональности. Целью данной работы является продолжение этих исследований
в случае графа делителей нуля алгебры квадратных матриц.

Для кольца матриц и его подколец множества пар элементов графа делителей нуля,
лежащих на расстоянии, не превышающем заданного, естественным образом наделяются
структурой аффинных и проективных алгебраических многообразий; случай расстояния 1
описывается конечным объединением неприводимых компонент. В каждом случае полу-
чено разложение на неприводимые компоненты и вычислены их размерности.

В докладе также рассматриваются многообразие TZD1
𝑛 матриц на расстоянии не бо-

лее 1 в кольце верхнетреугольных матриц, аналогичное многообразие SZD1
𝑛 для кольца

симметричных матриц и многообразие SkewZD1
𝑛 для кольца кососимметричных матриц.
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