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Пусть Σ𝑔 – двумерная компактная ориентированная поверхность рода 𝑔. Её группой
классов отображений называется группа

Mod(Σ𝑔) = 𝜋0(Homeo+(Σ𝑔)),

где Homeo+(Σ𝑔) – группа сохраняющих ориентацию гомеоморфизмов Σ𝑔.
Важной подгруппой группы Mod(Σ𝑔) является группа Торелли ℐ𝑔, состоящая из эле-

ментов Mod(Σ𝑔), которые тривиально действуют на 𝐻1(Σ𝑔;Z). Хорошо известно, что груп-
па ℐ1 тривиальна. Месс [1] показал, что ℐ2 является бесконечно порождённой свободной
группой.

Джонсон [2] показал, что группа Торелли ℐ𝑔 конечно порождена при 𝑔 ≥ 3. В [3] Джон-
сон явно вычислил абелизацию 𝐻1(ℐ𝑔;Z) группы Торелли при 𝑔 ≥ 3, и показал, что кру-
чение в 𝐻1(ℐ𝑔;Z) описывается гомоморфизмом Бирман—Крэггса—Джонсона 𝜎 : ℐ𝑔 → B′

3,
где B′

3 – некоторое Z/2Z-векторное пространство. Этот гомоморфизм тесно связан с ин-
вариантом Рохлина трёхмерных гомологических сфер.

Для любого набора из 𝑘 попарно не пересекающихся разделяющих простых замкнутых
кривых на поверхности скручивания Дена вдоль этих кривых лежат в группе ℐ𝑔 и попарно
коммутируют. Следовательно, такому набору соответствует класс гомологий в 𝐻𝑘(ℐ𝑔;Z),
который называется абелевым циклом.

В докладе будет показано, что подгруппа группы 𝐻𝑘(ℐ𝑔;Z), порождённая такими абе-
левыми циклами, является Z/2Z-векторным пространством при 𝑘 ≥ 2 и имеет конечную
размерность при 2 ≤ 𝑘 ≤ 𝑔 − 2 и 𝑔 ≥ 4.

Кроме того, будет показано, что гомоморфизм 𝜎* : 𝐻𝑘(ℐ𝑔) → ∧𝑘 B′
3, индуцированный

гомоморфизмом Бирман—Крэггса—Джонсона, ограниченный на подгруппу, порождённую
данными абелевыми циклами, является инъективным при 𝑔 ≥ 4 и 2 ≤ 𝑘 ≤ 𝑔 − 2.
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