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Самоподобные множества. Пусть 𝒮 = {𝑆1, . . . , 𝑆𝑚} — система сжимающих отобра-

жений в R𝑛. Непустой компакт 𝐾, удовлетворяющий уравнению 𝐾 =
𝑚⋃︀
𝑖=1

𝑆𝑖(𝐾), называ-

ется самоподобным множеством или аттрактором системы 𝒮. Если отображения 𝑆𝑖 ∈ 𝒮
являются сжимающими подобиями (или сжимающими аффинными отображениями), то
аттрактор 𝐾 называется самоподобным (соответственно самоаффинным) множеством.

Определение 1. Пусть 𝑃 — выпуклый многоугольник в R2 с множеством вершин 𝑉 =
{𝐴1, ..., 𝐴𝑛}. Пусть 𝒮 = {𝑆1, 𝑆2, . . . , 𝑆𝑚} — система аффинных сжимающих отображений,
удовлетворяющих следующим условиям:
1) Для любого 𝑖 ∈ 𝐼, 𝑆𝑖(𝑃 ) ⊂ 𝑃 ;
2)

⋃︀
𝑖∈𝐼

𝑆𝑖(𝑉 ) ⊃ 𝑉 ;

3) Для любых 𝑖 ̸= 𝑗, 𝑆𝑖(𝑃 )
⋂︀

𝑆𝑗(𝑃 ) = 𝑆𝑖(𝑉 )
⋂︀
𝑆𝑗(𝑉 ) и #𝑆𝑖(𝑉 )

⋂︀
𝑆𝑗(𝑉 ) ≤ 1;

4) Множество
⋃︀
𝑖∈𝐼

𝑆𝑖(𝑃 ) является односвязным.

Тогда система 𝒮 называется односвязной самоаффинной 𝑃 -полигональной системой.

Аттрактор 𝐾 такой системы 𝒮 является самоаффинным дендритом. Как известно, для
любой пары точек 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐾 существует единственная поддуга 𝛾 ⊂ 𝐾 с концами 𝑥, 𝑦. При
этом справедлива следующая теорема.

Теорема 1. Пусть 𝒮 = {𝑆1, 𝑆2, . . . 𝑆𝑚} — односвязная самоаффинная 𝑃 -полигональная
система в R2 с аттрактором 𝐾.

Существуют константы 𝐶 > 0 и 𝜆 ∈ (0, 1) такие, что для любых 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐾 поддуга
𝛾(𝑥, 𝑦) ⊂ 𝐾 с концами 𝑥, 𝑦 удовлетворяет неравенству

diam(𝛾(𝑥, 𝑦)) ≤ 𝐶|𝑥− 𝑦|𝜆.
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