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Пусть 𝒮 = {𝑆1, ..., 𝑆𝑚} - система сжимающих подобий в R𝑛. Непустое компактное мно-

жество 𝐾 =
𝑚⋃︀
𝑖=1

𝑆𝑖(𝐾) называется аттрактором системы 𝒮, мы также говорим, что 𝐾 - это

самоподобное множество, относительно системы 𝒮.
Мы говорим, что 𝒮 удовлетворяет условию открытого множества (OSC), если суще-

ствует непустое открытое множество 𝒪, такое, что множества 𝑆𝑖(𝒪), 𝑖 ̸= 𝑗 не пересекаются
и содержатся в 𝒪. Система 𝒮 удовлетворяет слабому условию отделимости (WSP) если
𝐼𝑑 не является предельной точкой ℱ , где ℱ = {𝑆−1

i 𝑆j : i и j несравнимы}.

Определение 1. Дендритом называется локально связный континуум, не содержащий
простых замкнутых кривых.

Теорема 1. Если 𝒮 — система с одноточечным пересечением, а ее граф пересечений
Γ(𝒮) является деревом, то ее аттрактор 𝐾 является дендритом.

Теорема 2. Пусть (𝐷, 𝜌𝐷), (𝐿1, 𝜌1), (𝐿2, 𝜌2) — метрические пространства. Пусть 𝜙1(𝜏, 𝑥) :
𝐷 × 𝐿1 → R𝑛, 𝜙2(𝜏, 𝑥) : 𝐷 × 𝐿2 → R𝑛 – непрерывные функции, такие что
1) существуютnbsp; 𝐶 > 0 и 𝛼 > 0 такие, что ‖𝜙𝑖(𝜏, 𝑥) − 𝜙𝑖(𝜏, 𝑥

′)‖ ≤ 𝐶𝜌𝑖(𝑥, 𝑥
′)𝛼 для

любых 𝜏 ∈ 𝐷, 𝑖 = 1, 2, и 𝑥, 𝑥′ ∈ 𝐿𝑖;
2) существует 𝑀 > 0 такое, что для каждого 𝑥𝑖 ∈ 𝐿𝑖, 𝑖 = 1, 2, 𝜏1, 𝜏2 ∈ 𝐷 и функции
Φ(𝜏, 𝑥1, 𝑥2) = 𝜙1(𝜏, 𝑥1) − 𝜙2(𝜏, 𝑥2) выполняется неравенство

‖Φ(𝜏2, 𝑥1, 𝑥2) − Φ(𝜏1, 𝑥1, 𝑥2)‖ ≥ 𝑀𝜌𝐷(𝜏1, 𝜏2).

Тогда для множества ∆ := {𝜏 ∈ 𝐷 : 𝜙1(𝜏, 𝐿1) ∩ 𝜙2(𝜏, 𝐿2) ̸= ∅} справедливо неравенство

dim𝐻 ∆ ≤ min

{︃
dim𝐻 𝐿1 × 𝐿2

𝛼
, dim𝐻 𝐷

}︃
.

Самоподобные дендриты в R2 имеют конечный порядок ветвления и удовлетворяют
WSP. Следующая теорема показывает, что в R𝑛 это не так при 𝑛 > 2. Эта теорема
доказывается с помощью теоремы об общем положении.

Теорема 3. Существует система 𝒮 = {𝑆1, 𝑆2, 𝑆3, 𝑆4, 𝑆5} сжимающих подобий в R5, для
которой выполняются следующие условия:
1) аттрактор системы 𝒮 является дендритом с бесконечным ветвлением;
2) система 𝒮 не удовлетворяет OSC;
3) аттрактор обладает свойством одноточечного пересечения.
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