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Пусть 𝑆 = {𝑆1, . . . , 𝑆𝑚} – система сжимающих отображений в 𝑅𝑛. Непустое компакт-

ное множество 𝐾, удовлетворяющее уравнению 𝐾 =
𝑚⋃︀
𝑖=1

𝑆𝑖(𝐾) называется аттрактором

системы 𝑆.
Пусть 𝐼 = {1, . . . , 𝑚} – множество индексов системы 𝑆, и 𝐼* =

∞⋃︀
𝑛=1

𝐼𝑛 – множество

всех конечных слов i = 𝑖1 . . . 𝑖𝑛 в алфавите 𝐼, таких, что 𝑆j = 𝑆𝑗1𝑗2...𝑗𝑛 = 𝑆𝑗1𝑆𝑗2 . . . 𝑆𝑗𝑛 , и мы
обозначим 𝑆j(𝐾) как 𝐾j.

Критическим множеством аттрактора 𝐾 системы 𝑆 является множество

𝐶 := {𝑥 : 𝑥 ∈ 𝑆𝑖(𝐾) ∩ 𝑆𝑗(𝐾), 𝑆𝑖, 𝑆𝑗 ∈ 𝒮}

Множество 𝜕𝐾 всех 𝑥 ∈ 𝐾 таких, что для некоторого j ∈ 𝐼*, 𝑆j(𝑥) ∈ 𝐶 называется
самоподобной границей множества 𝐾.

Дендритом называется локально связный континуум, не содержащий простых замкну-
тых кривых.

Главным деревом самоподобного дендрита 𝐾 называется минимальный подконтинуум,
который содержит все точки самоподобной границы.

Пусть 𝑀 = {𝐾𝑖, 𝑖 ∈ 𝐼 = {1, . . . ,𝑚}} — конечная система континуумов в топологиче-
ском пространстве 𝑋. Мы говорим, что 𝑀 обладает обладает свойством одноточечного
пересечения, если для любого 𝑖, 𝑗 ∈ 𝐼 #𝑃𝑖𝑗 ≤ 1, где 𝑃𝑖𝑗 = 𝐾𝑖 ∩𝐾𝑗.

Если аттрактор системы 𝑆 удовлетворяет условию одноточечного пересечения и яв-
ляется дендритом, то для него мы можем построить двудольный граф Γ, называемый
𝑚-ростком. Для белых вершин ростка мы определяем полугруппу 𝐺𝜑, порожденную ча-
стичными перестановками 𝜑𝑖. С ее помощью мы вычисляем порядки граничных точек и
точек ветвления в главном дереве.

Теорема 1. Пусть (Γ, 𝜙) — регулярный 𝑃 -росток.

1) Если 𝑥 является граничной точкой и имеет единственный адрес 𝛼, то

Ord(𝑥, 𝛾) = 𝑁𝜑(𝛼) − 1;

2) Если 𝑥 ∈ ∖̂𝜕𝐾 является точкой ветвления с единственным адресом 𝛼, то Ord(𝑥, 𝛾) =
𝑁𝜑(𝛼);

3) Если 𝑥 — граничная точка или точка ветвления 𝛾 имеет 𝑛 адресов, 𝛼1, . . . , 𝛼𝑛

таких, что для любого 𝑖 = 1, . . . 𝑛, 𝑁𝜑(𝛼𝑖) ≥ 1

, то Ord(𝑥, 𝛾) =
𝑛∑︀

𝑖=1

𝑁𝜑(𝛼𝑖) − 𝑛.
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