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Известным фактом является, что если имеется главное 𝐺-расслоение, то характери-
стические классы этого расслоения вложены в когомологии базы. Если база триангулиро-
ванна, то естественным образом возникает вопрос об явных комбинаторных формулах для
данных характеристических классов. В работе строится удобная триангуляция классифи-
цирующего пространства группы 𝑂(2) при помощи скрещенных симплициальных групп,
благодаря чему получаются комбинаторные формулы для классов Штифеля-Уитни 𝑂(2)-
расслоений.

Последовательность групп {𝐺𝑛}𝑛≥0 называется скрещенной симплициальной группой,
если существует малая категория ΔG со свойствами:

1) Объекты ΔG — это [𝑛] = {0, 1 . . . 𝑛}, 𝑛 ≥ 0,
2) ΔG содержит Δ(симплициальную категорию) в качестве подкатегории,
3)𝐴𝑢𝑡ΔG([𝑛]) = 𝐺𝑜𝑝

𝑛 (Двойственная к 𝐺𝑛 группа),
4) Любой морфизм в категории ΔG может быть единственным образом записан в виде

𝜙 ∘ ℎ, где 𝜙 ∈ 𝐻𝑜𝑚Δ([𝑚] , [𝑛]) и ℎ ∈ 𝐺𝑜𝑝
𝑚 .

Впервые скрещенные симплициальные группы для описания комбинаторных формул
характеристических классов использовал Николай Мнёв в [3]. Он получил симплициаль-
ную модель для классифицирующего пространства группы 𝑈(1) и комбинаторные фор-
мулы для первого класса Чженя главных 𝑈(1)-расслоений. В работе данный результат
обобщается до группы 𝑂(2) и первого и второго классов Штифеля-Уитни 𝑤1, 𝑤2.
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