
Регулярный граф кольца матриц над полем представляет собой
естественный математический объект, вершинами которого являют-
ся матрицы максимального ранга (в случае квадратных матриц —
невырожденные матрицы), а ребро между матрицами A и B про-
водится тогда и только тогда, когда ранг их суммы меньше макси-
мального (для квадратных матриц — когда их сумма вырождена). В
работах [2] и [5] были исследованы кликовое и хроматическое числа
данного графа. Другой важной характеристикой регулярного графа
выступает группа его автоморфизмов. Для тотального графа коль-
ца матриц (который определяется аналогично регулярному, однако
его вершинами служат все матрицы фиксированного размера, а не
только невырожденные) группа автоморфизмов была найдена в ста-
тье [3]. Вопрос об автоморфизмах регулярного графа до настоящего
времени остается открытым.

В докладе будет предложено два результата, полученных в ста-
тье [1] и касающихся автоморфизмов регулярного графа кольца мат-
риц. Первый результат состоит в том, что автоморфизмы регулярно-
го графа сохраняют когерентность, то есть переводят пары матриц,
разность которых имеет ранг 1, в пары матриц с тем же свойством.
Биективные отображения, строго сохраняющие когерентность мат-
риц, хорошо известны в математике; их описание было дано в работе
[3] еще в 1951 году, однако оно относится ко всем матрицам, в отли-
чие от рассматриваемого нами случая матриц максимального ранга.
В нашем случае полное описание автоморфизмов получено лишь при
дополнительном предположении аддитивности автоморфизма. Для
достижения этого результата используется первое утверждение, а
также теорема Хуа из статьи [4]. В докладе будет изложен план до-
казательства обоих результатов.

Отметим, что задача описания автоморфизмов, смежная с зада-
чами LPP (Linear Preserver Problems), оказывается решенной для
аддитивных биекций, а значит и для линейных. Таким образом но-
вые результаты демонстрируют связей с задачами LPP.
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