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В работе рассматривается двуполый критический ветвящийся процесс
{𝑍𝑁

𝑛 = 𝐿(𝐹𝑛,𝑀𝑛), 𝑛 ≥ 0} в случайной среде 𝜂 = {𝜂𝑛, 𝑛 ≥ 0}, начинающийся с большого
числа пар 𝑍𝑁

0 = 𝑁 . Предполагается, что состояния среды 𝜂1, 𝜂2, . . . являются независимы-
ми и одинаково распределенными случайными величинами и определяют распределение
числа потомков типа 𝐹 и 𝑇 по закону
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𝑍𝑛−1 , 𝑛 = 1, . . . ,

где 𝑓𝛼(𝑠, 𝑡) – семейство производящих функций.
На функцию паросочетаний 𝐿(𝑥, 𝑦) накладывeтся следующее условие. Существует неко-

торая липшицева функция 𝑔(𝑥, 𝑦) и константа 𝐴, такая что для любой пары (𝑥, 𝑦) и числа
𝐶 выполнено неравенство

|𝐿 (𝐶𝑥,𝐶𝑦)− 𝐶𝑔(𝑥, 𝑦)| ≤ 𝐴
√
𝐶.

Естественная функция паросочетаний 𝐿(𝑥, 𝑦) = min(𝑥, 𝑦) удовлетворяет этим условиям.
Также предполагается, что приращения 𝜉𝑖 = lnE (𝑔 (𝐹𝑖,1,𝑀𝑖,1)| 𝜂𝑖) сопровождающего

случайного блуждания 𝑆𝑛 = 𝜉1 + · · ·+ 𝜉𝑛 имеют нулевое среднее и конечную дисперсию.
В этих условиях показано, что имеет место сходимость по распределению

𝜏(𝑁)/ ln2(𝑁)
𝑑−→ 𝜁, 𝑁 → ∞, где 𝜏(𝑁) = min{𝑛 ≥ 0 : 𝑍𝑁

𝑛 = 0} – время вырождения
ветвящегося процесса. В работе найдено точное распределение невырожденной случайной
величины 𝜁.

Иллюстрации

Рис. : Двуполый ветвящийся процесс с естественной функцией паросочетаний.
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