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В 2008 году Д. Андерсон и А. Бадави (см. [1]) ввели понятие регулярного графа кольца
𝑅 с единицей. Для кольца квадратных матриц порядка 𝑛 над полем F в качестве вершин
регулярного графа рассматривается множество 𝐺𝐿𝑛(F) всех невырожденных матриц, и
две невырожденные матрицы 𝐴 и 𝐵 соединяются ребром, если их сумма 𝐴+𝐵 вырождена.
Обозначим этот граф через Γ𝑛(F).

В статье [2] 2009 года математиками С. Акбари, М. Джамаали и С. Сеед Факхари было
установлено, что если характеристика поля F не равна 2, то кликовое число регулярного
графа конечно:
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Таким образом, размеры полных подграфов в Γ𝑛(F) ограничены — в частности, Γ𝑛(F)
не содержит бесконечных полных подграфов. В связи с этим, тот же коллектив авторов
поставил вопрос о том, является ли конечным хроматическое число графа Γ𝑛(F) (см. [3]).

В 2015 году Истван Томон (см. [4]) дал отрицательный ответ на этот вопрос, дока-
зав, что при 𝑛 > 1 для любого алгебраически замкнутого поля F характеристики 𝑝 > 2
выполнено:

𝜒(Γ𝑛(F)) = ∞.

Однако вопрос остался открытым для полей характеристики 0, в частности, для Q,R и
C.

При попытках исследования этого вопроса авторы рассмотрели обобщение графа Γ𝑛(F),
зависящее от произвольного многочлена 𝑝(𝑥1, 𝑥2, . . . , 𝑥𝑚) ∈ F[𝑥1, 𝑥2, . . . , 𝑥𝑚]. В докладе
будет сформулировано это определение и показана его связь с вышеуказанной задачей.
Также будут установлены алгебраические и комбинаторные свойства такого графа.
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