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Работа посвящена рекуррентным свойствам одномерного диффузионного процесса Рай-
та — Фишера (Wright-Fisher) «с мутацией», эта модель возникла и применяется в матема-
тический биологии, помимо этого, ее модификации применяются в финансовой матема-
тике, в качестве примера можно привести модель CIR, описывающую эволюцию ставок
заимствования во времени.

Рассматривается решение одномерного стохастического дифференциального уравне-
ния,

𝑑𝑋𝑡 = [𝑎(1−𝑋𝑡)− 𝑏𝑋𝑡]𝑑𝑡+ 𝜖
√︀

𝑋𝑡(1−𝑋𝑡)𝑑𝑊𝑡

где 𝑎, 𝑏, 𝜖 > 0;𝑋0 = 𝑥 ∈ [0, 1] - некоторое неслучайное начальное значение процесса. 𝑊𝑡 -
одномерный Винеровский процесс, где 𝑡 ∈ R+. При определенных предположениях Фел-
лера [1] на коэффициенты процесса имеет место недостижимость крайних точек отрезка
[0, 1], и возникает естественный вопрос о том, эргодичен ли процесс и если да, то на-
сколько хороши его эргодические свойства. Работы на эту тему существуют, в частности
применяемый подход был ранее использован в [2] для исследования эргодических свойств
некоторого класса процессов, однако полученные результаты представляются новыми.

Эргодические свойства модели оказались очень хорошими, с конечным экспоненци-
альным моментом достижения любого внутреннего отрезка на (0, 1). При этом в роли
функций Ляпунова выступили степенные функции переменных 𝑥 и 1 − 𝑥 с отрицатель-
ным показателем, притом не с любым, а со строго ограниченным по модулю; тем не менее,
как указано в заглавии работы, этого оказалось достаточно для существования конечного
экспоненциального момента достижения внутреннего отрезка при стартовой точке извне
его.
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