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Определения и обозначения.
Пусть Ek = {0, 1, ..., k−1}, k — некоторое натуральное число, k ≥

3. Через Enk обозначим множество всех наборов α̃ = (α1, α2, ..., αn),
где α1, α2, ..., αn ∈ Ek. Функцией k-значной логики называется отоб-
ражение множества Enk во множество Ek. Множество всех функций
k-значной логики от n переменных будем обозначать через Pnk , Pk —
объединение всех Pnk , n ∈ N.

Замкнутый класс H функций k-значной логики называется пред-
полным в Pk, если H 6= Pk, но для любой функции f ∈ Pk \ H
замыкание множества H ∪ {f} совпадает с Pk.

В k-значной логике выделено шесть семейств предполных клас-
сов: M,S,L, U,C,B. Полное описание семейств предполных классов
можно найти в [2].

Через Ã обозначим произвольную перестановку элементов мно-
жества A.

Пусть далее всюду k ≥ 3.

Утверждение 1. Пусть a, b, c ∈ Ek и a, b, c попарно различны. То-
гда если f ∈ U{a},{Ek\{a}} ∩ Cb ∩ Tac, то либо f ∈ Tbc, либо f ≡ a.

Утверждение 2. Пусть a, c ∈ Ek и a 6= c. B = Ek \ {a}. Тогда

• если f ∈MaB̃ ∩ U{a},B ∩ Tac, то либо f ∈ Tc, либо f ≡ a.

• если f ∈MB̃a ∩ U{a},B ∩ Tac, то либо f ∈ Tc, либо f ≡ a.

Утверждение 3. Пусть a, b ∈ Ek и a 6= b. Тогда в Pk справедливо
вложение

M
Ẽk
∩ Tab ⊆ Ta ∪ Tb.

Утверждение 4. Пусть a, b ∈ Ek и a 6= b. Тогда в Pk справедливо
вложение

U{a},{Ek\{a}} ∩ U{b},{Ek\{b}} ∩ Tab ⊆ Ta ∪ Tb.
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Утверждение 5. Пусть a, b, c ∈ Ek и a, b, c попарно различны. То-
гда в Pk справедливо вложение

U{a},{b},{Ek\{a,b}} ∩ U{a},{c},{Ek\{a,c}} ⊆ U{a},{Ek\{a}}.

Утверждение 6. В Pk справедливо вложение

U{a1},...,{am},{b1,...,bl} ∩ U{b1},...,{bl},{a1,...,am} ⊆ U{a1,...,am}{b1,...,bl},

где m, l ≥ 1, {a1, ..., am}∪{b1, ..., bl} = Ek, {a1, ..., am}∩{b1, ..., bl} = ∅.

Утверждение 7. Пусть a ∈ Ek, {b1, ..., bk−1} = Ek \ {a}. π есть
перестановка на Ek, которую можно разложить в произведение
циклов одной и той же простой длины. Тогда в Pk справедливо вло-
жение

U{a},{b1,...,bk−1} ∩ Sπ ⊆ Tb1,...,bk−1
.
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