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Целью работы является модификация известной теоремы Мил-
нора о гомотопической эквивалентности профильтрованных отоб-
ражений CW-комплексов (см. [1,2]) в категории метрических про-
фильтрованных пространств (т. н. N -пространств [3]). В этой ка-
тегории, морфизмами которой являются сохраняющие фильтрацию
отображения N -пространств (т. н. N -отображения), строится тео-
рия ретрактов и экстензоров. Оказывается, что метрическое про-
странство X является N -AR-пространством в том и только том слу-
чае, когда все элементы фильтрации являются AR-пространствами.
Более того, нами установлена следующая теорема:

Теорема 1. Пусть f : X → Y есть N -отображение N -ANE-
пространств. Тогда отображение f есть N -гомотопическая экви-
валентность в том и только том случае, когда для любого нату-
рального числа n отображение fn : Xn → Yn есть гомотопическая
эквивалентность.

Топология CW-комплексов является слабой относительно филь-
трации, в результате чего в доказательстве теоремы Милнора су-
щественно используются индуктивные рассуждения. В случае же
метрических профильтрованных пространств топология отличает-
ся от слабой и поэтому доказательство теоремы 1 требует новой
техники. Мы редуцируем исследование N -гомотопических эквива-
лентностей к теории ретрактов и экстензоров категории страти-
фицированных пространств. Объектами данной категории являют-
ся N -пространства, а морфизмами являются отображения, сохра-
няющие страты фильтрации (т. н. S-отображения [3]). С помощью
специального функтора из категории N -пространств в категорию
S-пространств доказательство теоремы 1 сводится к следующей тео-
реме.
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Теорема 2. Пусть f : X → Y есть S-отображение S -ANE-
пространств. Тогда отображение f есть S-гомотопическая экви-
валентность (а следовательно, и N -гомотопическая эквивалент-
ность) в том и только том случае, когда для любого n ∈ N отоб-
ражение fn 
 f�Xn : Xn → Y n есть гомотопическая эквивалент-
ность.
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